Математическая олимпиада школьников

имени Г.П. Кукина

21.12.14 11 класс

г. Омск

Математическая олимпиада ОмГУ носит имя профессора Г.П. Кукина, создателя системы городских математических олимпиад.


1. Хулиган Вася на ЕГЭ по математике получил прямоугольный бланк, взял ножницы и начал резать его на части прямолинейными разрезами. Каждым разрезом он режет какой-нибудь из имеющихся кусков на две части. За время экзамена Вася успел сделать ровно 2014 разрезов. Вася утверждает, что среди полученных кусков оказалась ровно 403 восьмиугольника? Мог ли он оказаться прав?
Уральский турнир, 2014
2. Проведена общая касательная к двум графикам приведенных квадратных трехчленов. Докажите, что абсцисса точки пересечения графиков равна полусумме абсцисс точек касания.
А.Шаповалов
3. Если двое или больше туземцев из племени Забияк собираются вместе, и все они друг с другом незнакомы, то они подерутся (а если есть хотя бы одна пара знакомых, то драки не будет). На берегу реки собралось 10 туземцев. Некоторые были знакомы ровно с одним другим, остальные не знакомы ни с кем. Они все смогли переправиться через реку с помощью двухместной лодки, и нигде – ни в лодке, ни одном из берегов – никто не подрался. Каково наибольшее число ни с кем не знакомых?
А.Шаповалов
4. Биссектриса угла A треугольника АВС пересекает сторону ВС в точке Р. На отрезке АР выбрана произвольная точка М, а точка N симметрична точке М относительно середины отрезка ВС. Прямая CN пересекает прямую АВ в точке Е, прямая BN пересекает прямую АС в точке D. Докажите, что CD=BE.
Болгарские олимпиады
5. Найдите все функции f над вещественными числами, которые удовлетворяет неравенству f(x+y)≥f(x)+y для любых x и y.
Д.Аникеев
6. В каждой клетке квадрата 5×5 записан ноль. Каждую минуту фиксируют некоторую клетку и увеличивают на 1 число, стоящее в этой клетке и числа, стоящие во всех клетках, соседних с ней по стороне. Может ли оказаться так, что через некоторое время в каждой клетке будет стоять число 2014?
Baltic Way
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Просмотр работ участников олимпиады состоится 28.12.2014 в 12.15 в 301 ауд. 1-го корпуса ОмГУ. Закрытие олимпиады и награждение там же в 13.00.

