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Àëãåáðà

À8. Íà ñêîëüêî ïðîöåíòîâ (è â êàêóþ ñòîðîíó) èçìåíèòñÿ ïðîèç-
âåäåíèå äâóõ ïîëîæèòåëüíûõ ÷èñåë, åñëè ïåðâîå ÷èñëî óìåíüøèòü
íà 20%, à âòîðîå � óâåëè÷èòü íà 20%?

À16. Â áàññåéí âåäóò äâå îäèíàêîâûõ òðóáû. Îäíà òðóáà çàïîë-
íÿåò áàññåéí çà 3 ÷àñà. Ñíà÷àëà âêëþ÷èëè îáå òðóáû, íî ÷åðåç ÷àñ
îäíà èç òðóá çàñîðèëàñü è ÷åðåç íåå âîäà ñòàëà ïîñòóïàòü âäâîå
ìåäëåííåå. ×åðåç ñêîëüêî âðåìåíè áàññåéí çàïîëíèòñÿ?

À24. Èçâåñòíî, ÷òî a + b + c = 7, à 1
a+ b

+ 1
b+ c

+ 1
c+ a = 0.7.

Íàéäèòå ñóììó:
a

b+ c
+ b

c+ a + c
a+ b

.

À32. Îäíî èç òð¼õ ÷èñåë ðàâíî ñðåäíåìó àðèôìåòè÷åñêîìó äâóõ
äðóãèõ, âòîðîå � ñóììå äâóõ äðóãèõ, à òðåòüå � ïðîèçâåäåíèþ äâóõ
äðóãèõ ÷èñåë. Íàéäèòå ýòè òðè ÷èñëà.

À40. Íà óðîêå ìàòåìàòèêè âî âòîðîì êëàññå ó÷èòåëü âûçâàë ê
äîñêå Êîëþ, Âàñþ, Ìèøó, Ñòåïó è Ãðèøó è ïî î÷åðåäè çàäàë êàæ-
äîìó èç íèõ ïî ïðèìåðó èç ñòàíäàðòíîé òàáëèöû óìíîæåíèÿ. Ðå-
çóëüòàò êàæäîãî ïîñëåäóþùåãî óìíîæåíèÿ îêàçàëñÿ â ïîëòîðà ðàçà
áîëüøå ïðåäûäóùåãî. Êàêèå ÷èñëà óìíîæàë Ñòåïà?
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×èñëà

×8. Êàêîå äâóçíà÷íîå ÷èñëî óâåëè÷èâàåòñÿ â 4,5 ðàçà, åñëè åãî
ïðî÷èòàòü ñïðàâà íàëåâî?

×16. Ó òðåõçíà÷íîãî ÷èñëà ïîìåíÿëè ìåñòàìè äâå ïîñëåäíèå
öèôðû è ñëîæèëè ïîëó÷åííîå ÷èñëî ñ èñõîäíûì. Â ðåçóëüòàòå ïî-
ëó÷èëîñü ÷èñëî 1187. Íàéäèòå âñå òàêèå ÷èñëà.

×24. Âàñÿ çàäóìàë öåëîå ÷èñëî. Êîëÿ óìíîæèë åãî íå òî íà 5, íå
òî íà 6. Æåíÿ ïðèáàâèë ê ðåçóëüòàòó Êîëè íå òî 5, íå òî 6. Ñàøà
îòíÿë îò ðåçóëüòàòà Æåíè íå òî 5, íå òî 6. Â èòîãå ïîëó÷èëîñü 73.
Êàêîå ÷èñëî çàäóìàë Âàñÿ (ïåðå÷èñëèòå âñå âîçìîæíûå âàðèàíòû)?

×32. Â êëåòêàõ òàáëèöû 3 × 3 ðàññòàâëåíû 9 ðàçëè÷íûõ íàòó-
ðàëüíûõ ÷èñåë. Ñóììû ÷èñåë â êàæäîé ñòðîêå äåëÿòñÿ íà 3, à â
êàæäîì ñòîëáöå � íà 7. Íàéäèòå íàèìåíüøóþ âîçìîæíóþ ñóììó
âñåõ ÷èñåë òàáëèöû. Íå çàáóäüòå ïðèâåñòè ïðèìåð.

×40. Ðåøèòå ðåáóñ:

7×ØÀÕ = ÌÀÒ
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Ëîãèêà

Ë8. Èâàí Èâàíîâè÷ êóïèë ñîáàêó. Ñàøà äóìàåò, ÷òî ýòà ñîáàêà
� ÷åðíûé ïóäåëü, Ïàøà ñ÷èòàåò åå áåëîé áîëîíêîé, à Ìàøà � áåëûì
áóëüòåðüåðîì. Èçâåñòíî, ÷òî êàæäûé èç ðåáÿò âåðíî óãàäàë ëèáî
ïîðîäó, ëèáî öâåò øåðñòè ñîáàêè. Íàçîâèòå ïîðîäó ñîáàêè è öâåò åå
øåðñòè.

Ë16. Íà îñòðîâå ó êîìïàíèè èç 5 àáîðèãåíîâ áûëî 10 ìîíåò. Ïåð-
âûé çàÿâèë: ¾Ó ìåíÿ � 1 ìîíåòà¿, âòîðîé: ¾Ó ìåíÿ � 2 ìîíåòû¿,
. . . , ïÿòûé: ¾Ó ìåíÿ � 5 ìîíåò¿. Ñêîëüêî ìîãëî áûòü ñðåäè íèõ
ëæåöîâ?

Ë24. Íà ïëàíåòå Êóá (ðàçóìååòñÿ, èìåþùåé ôîðìó êóáà) êàæ-
äîé ãðàíüþ âëàäååò ïðàâäîëþá (êîòîðûé âñåãäà ãîâîðèò ïðàâäó)
èëè ëæåö (êîòîðûé âñåãäà âðåò). Êàæäûé èç íèõ óòâåðæäàåò, ÷òî íå
ìåíåå òð¼õ èç åãî ñîñåäåé � ëæåöû. Ñêîëüêî ïðàâäîëþáîâ è ñêîëüêî
ëæåöîâ âëàäåþò ãðàíÿìè ïëàíåòû(íåîáõîäèìî óêàçàòü âñå âîçìîæ-
íûå âàðèàíòû)?

Ë32. Â êîìíàòå áûëî íåñêîëüêî ÷åëîâåê. Îäèí ñêàçàë: ¾Íàñ òóò
ïÿòåðî¿ � è óø¼ë. Ïîñëå ýòîãî êàæäóþ ìèíóòó êòî-òî óõîäèë, ñêà-
çàâ íà ïðîùàíèå: ¾Âñå, êòî óøåë äî ìåíÿ, ïåðåä óõîäîì ñîëãàëè¿,
ïîêà êîìíàòà íå îïóñòåëà. Ñêîëüêî ÷åëîâåê, óõîäÿ, ìîãëè ñêàçàòü
ïðàâäó?

Ë40. Çà êðóãëûì ñòîëîì � 31 ÷åëîâåê. ×àñòü èç íèõ � ðûöà-
ðè, êîòîðûå âñåãäà ãîâîðÿò ïðàâäó, à îñòàëüíûå � ëæåöû, êîòîðûå
âñåãäà ëãóò, ïðè÷¼ì ëæåöîâ íå ìåíåå îäíîãî. Êàæäîãî ñïðîñèëè:
¾Ñêîëüêî ñðåäè òâîèõ ñîñåäåé ëæåöîâ?¿ (èìåÿ â âèäó ñîñåäà ñëåâà
è ñîñåäà ñïðàâà). Âñå äàëè îäèíàêîâûå îòâåòû. Êàêîå íàèáîëüøåå
÷èñëî ðûöàðåé ìîãëî áûòü çà ñòîëîì? Íå çàáóäüòå ïðèâåñòè ïðèìåð.
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Òåîðèÿ ÷èñåë

Ò×8. Íàéäèòå ìàêñèìàëüíîå òð¼õçíà÷íîå ÷èñëî, êðàòíîå 9, öèô-
ðû êîòîðîãî èäóò â ïîðÿäêå âîçðàñòàíèÿ.

Ò×16. Â çàïèñè 987654321 ðàññòàâüòå çíàêè +,−,×, :, () òàêèì
îáðàçîì, ÷òîáû âûðàæåíèå ðàâíÿëîñü 2013.

Ò×24. Ðàññòàâüòå ïî êðóãó 6 ðàçëè÷íûõ ÷èñåë òàê, ÷òîáû êàæäîå
èç íèõ ðàâíÿëîñü ïðîèçâåäåíèþ äâóõ ñîñåäíèõ.

Ò×32. Íà äîñêå íàïèñàíà ïðàâèëüíàÿ íåñîêðàòèìàÿ äðîáü. Ïåòÿ
ïðèáàâèë ê å¼ ÷èñëèòåëþ åäèíèöó (ñîõðàíèâ çíàìåíàòåëü), à Âàñÿ
âû÷åë èç å¼ çíàìåíàòåëÿ ÷èñëèòåëü (ñîõðàíèâ ÷èñëèòåëü). Ïîëó-
÷èëèñü ðàâíûå äðîáè. Êàêàÿ äðîáü ìîãëà áûòü íàïèñàíà èñõîäíî?
Íàéäèòå âñå âîçìîæíîñòè.

Ò×40. Íàéäèòå íàèáîëüøåå íàòóðàëüíîå ÷èñëî ñ íåïîâòîðÿþùè-
ìèñÿ öèôðàìè, äåëÿùååñÿ íà 99.
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Ãåîìåòðèÿ

Ã8. Êàê ðàçðåçàòü êâàäðàò íà íåñêîëüêî ðàçëè÷íûõ ïðÿìîóãîëü-
íûõ òðåóãîëüíèêîâ?

Ã16. Ðàçðåæüòå ôèãóðó íà ÷åòûðå ðàâíûå ÷àñòè.

Ã24. Áèññåêòðèñû òðåóãîëüíèêà ABC ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êå I.
×åðåç òî÷êó I ïðîõîäÿò äâå ïðÿìûå, êîòîðûå ïàðàëëåëüíû ïðÿìûì
AB è AC è ïåðåñåêàþòñÿ ñ BC â òî÷êàõ D è E. Íàéäèòå ïåðèìåòð
òðåóãîëüíèêà IED, åñëè AB = 10, BC = 11, CA = 12.

Ã32. Ãèïîòåíóçà AC ïðÿìîóãîëüíîãî òðåóãîëüíèêà ABC ðàâíà
10. Âûñîòà BH = 5. Íàéäèòå áèññåêòðèñó BL òðåóãîëüíèêà ABC.

Ã40. Íà ãèïîòåíóçå AB ïðÿìîóãîëüíîãî òðåóãîëüíèêà ABC âû-
áðàíà òî÷êà K , äëÿ êîòîðîé CK = BC. Îòðåçîê CK ïåðåñåêàåò
áèññåêòðèñó AL â åå ñåðåäèíå. Íàéäèòå óãëû òðåóãîëüíèêà ABC.


