XLI УРАЛЬСКИЙ ТУРНИР ЮНЫХ МАТЕМАТИКОВ. КИРОВ, 16-22.02.2013

КОМАНДНАЯ МАТЕМАТИЧЕСКАЯ ОЛИМПИАДА 17.02.2013

ЗАДАНИЯ ДЛЯ 6 КЛАССА

1. Две семьи (в каждой папа, мама и сын) хотят переправиться через реку. Есть двухместная лодка. Грести могут только папы. Никакую из женщин нельзя оставлять на берегу одну. Сыновья могут быть на берегу или в лодке только вместе с кем-нибудь из своих родителей. Как им всем переправиться на другой берег? (А. Шаповалов)
2. Перед Малышом и Карлсоном — по кучке орехов, всего 60 орехов. Сначала Карлсон съел у себя 3 ореха, а половину оставшихся отдал Малышу. Потом Малыш съел у себя 3 ореха и отдал половину остатка Карлсону. Теперь у Карлсона столько же орехов, сколько вначале. Сколько? (А. Шаповалов)
3. По кругу стоят несколько рыцарей и лжецов, все они разного роста. Каждый из стоящих произнёс фразу: «Я выше ровно одного из своих соседей». Могло ли среди стоящих по кругу быть ровно 2013 лжецов? (Рыцари всегда говорят правду, а лжецы всегда лгут). (С. Берлов)
4. На бал пришли 30 юношей и 30 девушек. После вечера танцев оказалось, что все юноши танцевали с одним и тем же количеством девушек, а девушка Оля танцевала ровно с 15 юношами. Докажите, что какие-то две девушки танцевали с одним и тем же количеством юношей. (С. Волчёнков)
5. Сколько существует таких трёхзначных чисел 
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, не делящихся на 10, что как число 
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, так и число 
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 делятся на 49? (Közepiskolai Matematikai Lapok, 2012)
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6. Какое наименьшее количество клеток надо вырезать из клетчатого квадрата 20(20 так, чтобы нельзя было вырезать по клеточкам ни одного Г-пентамино? (См. рис. справа; фигуру можно поворачивать и переворачивать) (С. Берлов)
7. На окружности отмечено 300 точек: по 100 точек синего, красного и зелёного цветов. Докажите, что можно провести 150 отрезков с концами в этих точках, соблюдая такие правила: 1) никакие два отрезка не пересекаются (даже в концах); 2) концы каждого отрезка — разного цвета. (По мотивам классики)
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