4. Площади и периметры
Здесь все фигуры клетчатые, все границы и разрезы идут по сторонам клеток

I. Неожиданные примеры (много-мало)

1. A и B – прямоугольники. 
а) Может ли у A периметр быть больше, чем у B, а площадь – меньше чем у B?
б) Тот же вопрос, если A и B оба вырезаны из шахматной доски?
в) Может ли площадь прямоугольника быть менее 0,1 площади некоторого квадрата, а его периметр более чем в 10 раз превосходить периметр этого квадрата?

2. а) Квадрат разрезан на 2 фигуры A и B. Может ли площадь A быть не меньше двух площадей B, и при этом, наоборот, периметр B быть не меньше двух периметров A?
б) То же, если квадрат разрезан на два многоугольника (то есть в фигурах нет дыр)?

3. а) Можно ли квадрат 4×4 разрезать на 3 части одинаковой площади?
б) Можно ли квадрат 4×4 разрезать на 3 части одинакового периметра?
в) Можно ли квадрат 8×8 разрезать на 7 частей одинакового периметра?

4. Семиклассник Сёма разрезал квадрат на 7 частей одинакового периметра, а восьмиклассник Вова – такой же квадрат на 8 частей одинакового периметра. Может ли периметр Сёминой части быть меньше периметра Вовиной?

II. Оценка+пример

5. а) Какая наибольшая площадь может быть у прямоугольника периметра 40? А наименьшая?
б) Те же вопросы про прямоугольник периметра 30?

6. а) Какой периметр у прямоугольника площади 29?
б) Какой наибольший периметр может быть у прямоугольника площади 80? А наименьший?

7. Какой наибольший периметр может быть у многоугольника площади 13?

8. а) На какое наибольшее число прямоугольников одинаковой площади можно разрезать шахматную доску, если среди прямоугольников есть неравные?
б) На какое наибольшее число прямоугольников одинакового периметра можно разрезать шахматную доску, если среди прямоугольников есть неравные?

9. Шахматную доску разрезали на 3 многоугольника одинакового периметра. Каков наибольший возможный периметр части?
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