Çàíÿòèå 5. Áåñêîíå÷íîñòü. Ñ÷åòíûå ìíîæåñòâà.


Ïðåä1. Â êàæäîì ïîäìíîæåñòâå ìíîæåñòâà íàòóðàëüíûõ ÷èñåë N åñòü íàèìåíüøåå ÷èñëî. 


Îïðåäåëåíèå. Ìíîæåñòâî A ñ÷åòíî, åñëè åãî ÷ëåíû ìîæíî çàíóìåðâàòü íàòóðàëüíûìè ÷èñëàìè (áåç ïîâòîðåíèé). 


Çàä2. Ñ÷åòíî ëè ìíîæåñòâî öåëûõ ÷èñåë Z ?


Ïðåä3. Áåñêîíå÷íîå ïîäìíîæåñòâî ñ÷åòíîãî ìíîæåñòâà - ñ÷åòíî.


Ïðåä4. Îáúåäèíåíèå ñ÷åòíîãî ÷èñëà êîíå÷íûõ ìíîæåñòâ – êîíå÷íî èëè ñ÷åòíî. 


Çàä5. a) Ìîæåò ëè êîðîëü îáîéòè áåñêîíå÷íóþ øàõìàòíóþ äîñêó, ïîáûâàâ íà êàæäîì ïîëå ðîâíî ïî îäíîìó ðàçó? �á) Ñ÷åòíî ëè Z(Z ?


Çàä6. Äîêàæèòå ñ÷åòíîñòü ìíîæåñòâ �a) ñòðîê èç k íàòóðàëüíûõ ÷èñåë Nk (k - íàòóðàëüíî);  �b) Q (âñåõ ðàöèîíàëüíûõ ÷èñåë); �c) Cfin(N) – âñåõ êîíå÷íûõ ïîäìíîæåñòâ â N.


Ïðåä7. Â êàæäîì áåñêîíå÷íîì ìíîæåñòâå åñòü ñ÷åòíîå ïîäìíîæåñòâî.


Îïðåäåëåíèå. Îáîçíà÷èì Ñ(A) ìíîæåñòâî âñåõ ïîäìíîæåñòâ A.


Ïðåä8. Ñ(N) – íåñ÷åòíî. 


Ïðåä9. Ìíîæåñòâî R äåéñòâèòåëüíûõ ÷èñåë – íåñ÷åòíî. 


Çàä10. Ìîæíî ëè ðàçáèòü áåñêîíå÷íóþ êëåò÷àòóþ äîñêó íà äîìèíî òàê, ÷òîáû 


a) êàæäàÿ ëèíèÿ ñåòêè ðàçðåçàëà  ïîïîëàì áåñêîíå÷íî ìíîãî äîìèíîøåê.


b) êàæäàÿ ëèíèÿ ñåòêè ðàçðåçàëà  ïîïîëàì ëèøü êîíå÷íîå ÷èñëî äîìèíîøåê.


Çàä11. Äâà áîãà ïî î÷åðåäè âûïèñûâàþò öèôðû áåñêîíå÷íîé äåñÿòè÷íîé äðîáè. Ïåðâûé ñâîèì õîäîì ïðèïèñûâàåò â õâîñò ëþáîå êîíå÷íîå ÷èñëî öèôð, âòîðîé – îäíó. Åñëè â èòîãå ïîëó÷èòñÿ ïåðèîäè÷åñêàÿ äðîáü,  âûèãðûâàåò ïåðâûé, èíà÷å – âòîðîé. Êòî âûèãðàåò ïðè íàèëó÷øåé èãðå ñòîðîí? 


Çàä12. Ìîæíî ëè ïåðåñòàâèòü ÷èñëà íàòóðàëüíîãî ðÿäà â äðóãîì ïîðÿäêå òàê, ÷òîáû ñóììà ëþáûõ ïåðâûõ k  ÷èñåë äåëèëàñü íà k?


Çàä13. Â öåëûõ òî÷êàõ ïðÿìîé ðàñïîëîæåíû ÿìû, øèðèíîé 0,01 êàæäàÿ. Äëèíà ïðûæêîâ áëîõè ïîñòîÿííà è ðàâíà �EMBED Equation.3���. Äîêàæèòå, ÷òî áëîõà ðàíî èëè ïîçäíî ïîïàäåò â ÿìó.


Íà äîì


Çàä 14. Äîêàæèòå, ÷òî ìíîæåñòâî ïåðèîäè÷åñêèõ ïîñëåäîâàòåëüíîñòåé íàòóðàëüíûõ ÷èñåë ñïðåäïåðèîäîì ñ÷åòíî.


Çàä15.  Ìîæíî ëè âû÷åðêíóòü èç ïîñëåäîâàòåëüíîñòè  �EMBED Equation.3���÷àñòü ÷èñåë òàê, ÷òîáû îñòàëàñü àðèôìåòè÷åñêàÿ ïðîãðåññèÿ à) áåñêîíå÷íàÿ; á) èç 10 ÷ëåíîâ?


Çàä16. Ìîæíî ëè ïîêðûòü ïëîñêîñòü êîíå÷íûì ÷èñëîì âíóòðåííîñòåé ïàðàáîë?


Çàä17.  Äîêàæèòå, ÷òî áåñêîíå÷íîé ïîñëåäîâàòåëüíîñòè ïîïàðíî ðàçëè÷íûõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë, áîëüøèõ åäèíèöû, íàéäåòñÿ áåñêîíå÷íîå êîëè÷åñòâî ÷èñåë, áîëüøèõ ñâîåãî íîìåðà â ýòîé ïîñëåäîâàòåëüíîñòè.  


Çàä18. Èçâåñòíî, ÷òî ÷åëîâå÷åñòâî áåññìåðòíî, à êàæäûé ÷åëîâåê ñìåðòåí. ×èñëî ëþäåé â êàæäîì ïîêîëåíèè êîíå÷íî. Äîêàæèòå, ÷òî íàéäåòñÿ áåñêîíå÷íàÿ ìóæñêàÿ öåïî÷êà, íà÷èíàþùàÿñÿ ñ Àäàìà.
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