Функциональные уравнения. Метод подстановок

Функциональное уравнение – это уравнение, которое содержит одну или несколько неизвестных функций (с заданными областями определения и значений). Решить функциональное уравнение — значит найти все функции, которые тождественно ему удовлетворяют.

В следующих задачах надо решить функциональные уравнения (если не написано иное).
0. Какие функции задают следующие функциональные уравнения:
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2. Функция f такова, что для любых положительных x и y выполняется равенство 
f(xy) = f(x) + f(y) . Найдите f(2007) , если 
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4. Для функций f и g, заданных на всей оси, выполнено тождество: 
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, (a, b, c = const). Докажите, что a = bc.
5. Найдите функцию f(x), ограниченную на любом конечном интервале, удовлетворяющую функциональному уравнению:
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7**. Для каких  существует функция f : [image: image19.png]
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, отличная от константы, такая, что 

f((x+y))=f(x)+f(y).

Задачи для долгоиграющего матбоя.

M11. Решите функциональное уравнение 
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M12. Найдите все функции f(x) , определенные при всех положительных x , принимающие положительные значения и удовлетворяющие при любых положительных x и y равенству f(xy)=f(x)f(y) .
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