Занятие 15: Принцип Дирихле
1. В квартире 5 комнат. Там живут 6 студентов, у которых на всех есть 4 компьютера. Докажите, что 
a) в какой-то из комнат живут минимум два студента 
b) в какой-то из комнат нет компьютера

Принцип Дирихле. Если клеток, где сидят кролики, меньше, чем кроликов, то найдется клетка, где сидят минимум два кролика. 

2. a) В школе 400 учеников. Докажите, что у кого-то из них дни рождения совпадают. 
b) В школе 360 учеников. Можно ли быть уверенным,  что у кого-то из них дни рождения совпадают? 
3. На голове человека не более миллиона волос. 
a) Докажите, что в Большом Стокгольме найдутся два человека у которых на голове поровну волос. 
b) Можно ли то же утверждать про Уппсалу?
4. В ящике шкафа в темной комнате лежит 10 красных и 6 синих носков. Какое наименьшее число носков надо взять наощупь, чтобы выйдя на свет, из них наверняка можно было выбрать пару носков одного цвета? 
5.  а) Среди 22 учеников мальчиков больше чем девочек. Они сели в ряд. Докажите, что какие-то два мальчика сидят рядом.  
b)  Среди 21 ученика мальчиков больше чем девочек. Они сели в ряд. Верно ли, что какие-то два мальчика сидят рядом?  
6. В ковре 4x4 м моль проела 15 дырок. Докажите, что из него можно вырезать коврик 1x1 м без дыр. 
7. Докажите, что из любых 11 натуральных чисел всегда можно выбрать два, чья разность делится на 10.  
8. Докажите, что из любых 28 трехзначных чисел можно выбрать два с одинаковой суммой цифр.  

9. На шахматной доске стоит 17 королей. Докажите, что найдутся два, которые бьют друг друга.  

10. На шахматной доске стоит 15 слонов. Докажите, что найдутся два, которые бьют друг друга. 
11. За круглый стол сели 33 человека.  Докажите, что найдутся два человека одного пола, сидящие рядом. 
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