Lektion 10. Den radikala axeln
Definition 1. Låt punkter M, A, B ligga på en rät linje. 
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Sats 1. Två räta linjer går genom en punkt M som ligger utanför en given cirkel. Den ena linjen skär cirkeln i punkter A och B, den andra linjen tangerar cirkeln i en punkt C. Då gäller 
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Sats 2. Givet en cirkel och en punkt M inuti. Två räta linjer går genom M . Den ena skär cirkeln i punkter A och B, den andra i punkter C och D. Då gäller 
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Konsekvens 3. Drar man en godtycklig rät linje genom en punkt M  så är produkten 
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 oberoende på val av linjen (här är A och B linjens skärningspukter med cirkeln).  
Definition 2. Index av en punkt M gentemot en given cirkel är en produkt 
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från sats 3.

Sats 4. Låt en cirkel ha radien R och medelpunkten O. Index av en punkt M gentemot denna cirkel är då OM2–R2.

Definition 3. är Orten av punkter med lika stora indexar gentemot två givna  cirklar kallas den radikala axeln.
Sats 5. Givet två cirklar med radierna R1 och R2 samt medelpunkterna O1 resp. O2. Om O1(O2, så är de cirklarnas radikala axel en rät linje.
Konsekvens 6. Den radikala axeln går vinkelrät mot linjen som går genom cirklarnas medelpunkter.
Konsekvens 7. Om två cirklar skär varandra så går deras radikala axel genom cirklarnas skärningspunkter. 
Konsekvens 8. Om två cirklar tangerar varandra så tangerar de även deras radikala axeln i den gemensama punkten. 
Problem 9. Givet tre cirklar med olika medelpunkter som ej ligger på en rät linje. För varje par cirklar dras den radikala axeln. Visa att de tre axlarna skär varandra i en punkt. 
Definition 4. Den skärningspunkten kallas den radikala medelpunkten till tre cirklar. 
Upp 10. Tre cirklar skär varandra. För varje par cirklar dras en rät linje genom deras skärningspunkter. Visa att dessa tre linjer antingen skär varandra i en punkt eller är parallella. 

Upp 11. Två cirklar ligger utanför varandra. Till de dras fyra gemensamma tangenter. Visa att tangenternas mittpunkter ligger på en rät linje. 

Problem 12. Tre cirklar skär varandra parvis i punkterna A1 och A2 resp. B1 och B2 resp. C1 och C2. Visa att A1B2( B1C2( C1A2(= A2B1( B2C1( C2A1(

Problem för den kontinuerliga mattedrabbningen

M15. På sidan BC av en triangel ABC markeras en punkt A’. Mittpunktsnormalen till A’B skär sidan AB i punkten M, mittpunktsnormalen till A’C skär sidan AC i punkten N. Punkten A” är spegelsimmetrisk till A’ kring linjen MN. Visa att A” ligger på en cirkel omskriven kring triangeln ABC.  
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