Lektion 12. Polynom: faktorisering I irreducibla
Beteckning. R[x] är mängden av alla polynom med reella koefficienter. 

Lemma 1 Om D(x)= SGD(P(x), Q(x)) så finns det polynom G(x) och H(x) sådana att D(x)= G(x)P(x)+H(x) Q(x).

Definition. Polynom kallas relativt prima om deras SGD är 1.

Upp 2. Hitta på sådana polynom G(x) och H(x) att
a) G(x)(x3–1)+H(x) (x2–1)=SGD(x3–1, x2–1)

b) G(x)(x6+1)+H(x) (x4+ x2+1)= SGD (x6+1, x4+ x2+1)

Upp 3. Visa att är ett polynom P(x) inte jämnt delbart med ett irreducibelt polynom Q(x) så finns det polynom G(x) och H(x), sådana att G(x)P(x)+H(x)Q(x)=1.

Lemma 4. Om produkten K(x)L(x) är jämnt delbart med ett irreducibelt polynom Q(x) så är minst ett av K(x) och  L(x) jämnt delbart med Q(x).
Sats 5 (den entydiga faktorisering i irreducibla polynom). 
Vilket som helst polynom kan faktoriseras i irreducibla polynom på ett enda sätt (frånsett på ordning som faktorer följer i).

Sats 6 (utan bevis). Alla irreducibla polynom i R[x] med högstagradskoefficienten 1 består av polynom av typ  x–a och x2+px+q där p2– 4q<0 (a, p, q är reella tal).

Upp 7. Faktorisera i irreducibla i R[x]
a) x6+1

b) x8–1

Prob 8. Visa att polynom  (x+1)2n–x2n–2x–1 är jämnt delbara med polynomet  x(x+1)(2x+1)

Problem till en kontinuerlig mattedrabbning.

Prob M10. P(x)( Z[x], P(0) och P(1) är udda tal. Visa att P(x) saknar nollställningar bland heltal.
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