Lektion 14. Talkroppar


Beteckning. Z – alla heltal, Q – alla rationella tal (kvoter av tvе heltal), R – alla reella tal.


Prob 1. Kan man dela en kvadrat i kongruenta rдtvinkliga trianglar med en vinkel lika med 30(?


Upp 2. Givna tvе tal som kan skrivas pе formen �EMBED Equation.3���(dдr a, b �дr rationella tal). Visa att talens summa, differens, produkt och kvot kan skrivas pе samma form.


Upp 3. Visa att kan ett tal skrivas pе formen �EMBED Equation.3��� (dдr a, b �дr rationella tal), sе kan detta gцras pе ett enda sдtt. 


Definition 1. En delmдngd till R kallas en talkropp om den дr sluten gentemot de 4 rдknesдtten (dvs fцr vilka som helst  a och b som tillhцr delmдngden gдller detsamma дven fцr a+b, a–b, ab och a/b, det sista fцr b(0) 


Upp 4. Visa att vilken som helst tallkropp omfattar Q. 


Prob 5. Avgцr om fцljande mдngder дr talkroppar eller inte a) �EMBED Equation.3���, b) �EMBED Equation.3���, c) �EMBED Equation.3���, �d) �EMBED Equation.3���, e) �EMBED Equation.3��� (где �EMBED Equation.3���)?


Prob 6. Дr Q den enda talkropp som saknar andragradsrцtter ur heltal? 


Sats 7. a) Ett snitt av tvе talkroppar дr en talkropp. 


b) Fцr vilken som helst delmдngd �EMBED Equation.3��� finns det minsta talkroppen som omfattar �EMBED Equation.3��� (dvs talkroppen som дr en delmдngd av vilken som helst annan talkropp som omfattar �EMBED Equation.3���). 


Sats 8. Om tvе polynom har koefficienter frеn en talkropp sе gдller detsamma дven fцr polynomens SGD. 


Prob 9. Bestдm den 100:e siffran i decimalutveckling av talet �EMBED Equation.3���.


Problem till den kontinuerliga mattedrabbningen.


M12. Finns det en icke-konstant oдndlig geometrisk talfцljd a1, a2, a3, sеdan att talfцljden av brеktalsdelarna  �{ a1}, {a2}, {a3}, …. дr ocksе en icke-konstant oдndlig geometrisk talfцljd? 


M13. En kvadrat дr indelad i kongruenta rдtvinkliga trianglar med kateter av lдngder 1 och 2. Visa att antalet trianglar дr ett jдmnt tal.


M14. P= x4+x3–3x2+x+1. Visa att vilken som helst potens Pn (dдr n дr ett positivt heltal) har minst en negativ koefficient. 
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